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Èñ÷èñëåíèå âûñêàçûâàíèé

Àëôàâèò

A,B,C, . . . , A1, A2, . . . � ïðîïîçèöèîíàëüíûå ïåðåìåííûå

q,∨,∧,→ � ëîãè÷åñêèå ñâÿçêè

( , ) � ñêîáêè

Ôîðìóëû

1. Ïðîïîçèöèîíàëüíàÿ ïåðåìåííàÿ � ôîðìóëà.

2. Åñëè Φ,Ψ � ôîðìóëû, òî (Φ∧Ψ), (Φ∨Ψ), (Φ → Ψ), qΦ � ôîðìóëû.

Àêñèîìû

1. Φ → (Ψ → Φ)
2. (Φ → Ψ) → ((Φ → (Ψ → Θ)) → (Φ → Θ))
3. Φ ∧ Ψ → Φ
4. Φ ∧ Ψ → Ψ
5. (Φ → Ψ) → ((Φ → Θ) → (Φ → Ψ ∧ Θ))
6. Φ → Φ ∨ Ψ
7. Ψ → Φ ∨ Ψ
8. (Φ → Θ) → ((Ψ → Θ) → (Φ ∨ Ψ → Θ))
9. (Φ → Ψ) → ((Φ →qΨ) →qΦ)

10. qqΦ → Φ
Φ,Ψ,Θ � ôîðìóëû èñ÷èñëåíèÿ âûñêàçûâàíèé.

Ïðàâèëî âûâîäà

Φ,Φ → Ψ ` Ψ � modus ponens



Èñ÷èñëåíèå âûñêàçûâàíèé

Òåîðåìà äåäóêöèè. Γ,Φ ` Ψ ⇐⇒ Γ ` Φ → Ψ.

Ñâîéñòâî 1. ` Φ → Φ.

Ñâîéñòâî 2. Φ,Ψ ` Φ ∧ Ψ.

Ñâîéñòâî 3 (êîíòðàïîçèöèè). Φ → Ψ `qΨ →qΦ.

Ñâîéñòâî 4 (òðàíçèòèâíîñòè). Φ → Ψ,Ψ → Θ ` Φ → Θ.

Ñâîéñòâî 5. Φ `qqΦ.

Ñâîéñòâî 6. Φ∧qΦ ` Ψ, ãäå Ψ � ëþáàÿ ôîðìóëà ÈÂ.

Ñâîéñòâî 7. ` Φ∨qΦ.


